Ytotyeia Xuvaptnotaxne Avaivong.

Tehwn E¢etaor, 7 louviou 2005.

1. Xtov ywpo C0, 1] tov cuveywv cuvaptnoewy f : [0,1] — R dewpoupe tic voppeg

1 1 3
Il = sop 1701 = [ Ifolde 1l = ([ roPar)

xau f, fn € C[0,1], n=1,2,3,---. Aeilete ott:

() Av f, Ml f Tote f, LIEN f.

(B) AV fu 115 f tote fo 4 f.

(v) Loyvet o avtiotpogo tou (a);

2. Eotw H ywpoc Hilbert xot Y yvnotog unoyweog tou H.

() Av o ewvor Y xhetotoc xou Y # {0} Setlete ott umapyel U UNdEVIXO GUYAPTNOOELDES
F e H* ye Y+ C Ker(F).

(B) Av o Y ewou muxvoc otov H defete ot Y+ = {0}.

3. (a) AITUTMOOETE TPOCEXTIXA TO OEMETUL AVOXTNG ATELXOVIONC.

(B) Av (X, ]| |]) yweoc ue vopua xou F' @ X — R un undevixo ypauuixo GLVORTNCOELSES
detlete ot FI(X) =R.

(v) Av (X, |]]) yweoc ye vopua xou F,G € X* evou ypouuixws aveoptnta QpayUevol
Yeopuxa cuvoptrooedn delete ot Ker(F) #Ker(G).

4. (o) AWTUTWOETE TPOCEXTIXA X0 AETTOPEPWS To Oewprnua Riesz yio tov duixo evog
yweou Hilbert.

(B) Eotw X ywpoc ye ecwteptxo ywvopevo xou x,y € X. Acilete 0Tt T ETOYEVA Evou
LlGOBUVOUL:

(Valy

(w) ||z + Myl = [z — Ayl yro xade A € R.

5. (a) Eotww X,Y yweot Banach xou T' : X — Y @payuevog Youuuxog TEAECTNG UE
T(X) =Y. Yrodetope ou ||T(x)| > [|z|| i xade z € X. Aelerc oo T1: Y — X

EIVOUL (PPOLYUEVOC.
(B) Awtunwoete tpooextixa 10 Oewpnua Hahn-Banach.

Arnavtioete o 4 amo To 5 VépaTa.
Kok emtuya.



