Ytotyeia Xuvaptnotaxne Avaivong.
Aeutepn mpdodog, 24-05-2005

1. Eow (X, | |]) yopoc ye vopua xot B(X) 0 y»po< TV QRUYUEVGY YPUUUIXWY TENECTODY
T: X — X.

() Av T € B(X) xou G unoouvoho tne povadtadag ogalfpac S = {z € X : [|z| = 1} nou
etvar Tuxvo oty S, oeilete ot ||T]| = sup,q [|T(y)]-

(B) Av {T,,} ewar axoloudo Cauchy otov B(X) xor {x,} axohoudioa Cauchy otov X
deiéete ot ) {yn = T(xn)} evar axohouha Cauchy otov X.

(v) Awtundoete 10 Oedpnuo (0pyn) TOU OPOIOHORPOU QEAYUATOS.

2. Eotw H ywpoc Hilbert xou Y urn xevo unocuvoho tou H.

(o) AeiZete ot 10 Y ewon xhetotog ypoupixog utoyweoc tou H.

(B) Av 10 Y evon emtmieoy ypouixog unoyweog tou H deilete ot 0 Y etval xAEloTOS oY
xar povov ay Y = Y1+

() Ly nepintwon H = Iy ye 10 ouvnlec eomTeptxo YIVOUEVO xat Y = cpp O YROUUIXOC
UTOYWEOS OAWY TV TEAXa UNdEVIXWY axohouthay, Beerte To Y xou YA+

3. (o) Awtunooete o Oeodpnua Riesz yio Ty avanapaoTtaor Ty QpoyUEVEY YEUUUXGY
ouvapTNooEwY ot yweo Hilbert.

(B) Hoto ewvar to ototyeto tou Iy Tou avanoptota To cuvaptrooedes F € (I)* tou opleto:
F(ry 2y, ) = S2stetn,

(Y) AvY xhetotoc ypoppxoc YVNGoL0¢ UToYwEOS vog yweou Hilbert H, deilete ot unapyet
FeH F#0ueY C Ker(F).

4. (o) ADOCETE TOV 0pLOUO TOL BUIXOL YwpEou X ™ evoc ywpeou Pe vopua X, xol 0Ty cUVEYEL
dlatunwoete To Ocwprua Hahn-Banach.

(B) Av X ewar ywpog ye vopua xau f,g € X* ye Ker(f)=Ker(g) deilete ot unopyer r € R
wote f =rg.

(Y) Awoete mopaderypo €VOC (1] PEAYIEVOU YEOUUIXOU GUVIRTNOOEBOUS GTO YWEO Coo UE
Vv ouvrin sup voppa.

5. (mpoopetxd) (o) Eotw X ywpoc Banach xou T : X — X ypayuixog teheotne. Actéete
ott 0 T ewou gparyuevog av ot wovov av FoT € X* yi xade F' € X*.

(B) Av || |lx xou |||z evar Buo vopueg oe eva ypoupxo yweo X xor o X ewvor Banach oc
Tpog xale wa ano Tig duo vopues xou emtmheov umtapyel otadepa C' wote [[z|; < Ozl
yio xade € X, OetleTe OTL 0L BUO VOPUES EWVAL IGOBUVIUES (urco?)ain: OewENUA AVOXTNG
UTEIXOVIONG).

Arnavtioete o€ 3 amo o 4 mpwta Véuata. To 5 ewvon yio mpocleteg povadeg
To Yeporto etvar tooduvapo. Kaln emttuyto.



