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ΟΝΟΜΑ

Οδηγίες: Θα υπάρξει ΑΡΝΗΤΙΚΗ ϐαθµολογία. Το πρώτο ϑέµα αντιστοιχεί σε 4 µονάδες,
το δεύτερο και τρίτο σε 3.

1. Για κάθε ένα από τα ερωτήµατα πρέπει να κυκλώσετε ένα από τα τρία : Σ (Σωστό), Λ
(Λάθος), Ε (∆ε γνωρίζω).

• (Α) Υπάρχει ισοµορϕισµός ϕ : Z7 → Z7, έτσι ώστε ϕ(1) = 4 και ϕ(4) = 1.
Σ, Λ, Ε.

• (Β) Αν µία οµάδα έχει λιγότερο από 6 στοιχεία τότε είναι σίγουρα κυκλική. Σ, Λ,
Ε.

• (Γ) Το σύνολο των αντιστρέψιµων 2 × 2 πινάκων πάνω από τον R µε πράξη τη
πρόσθεση είναι οµάδα. Σ, Λ, Ε.

• (∆) Το σύνολο (2Z,+) είναι οµάδα. Σ, Λ, Ε.

2. Να αποδείξετε ότι 15 διαιρεί 4123456 − 1.

Απόδειξη

1



3. Να αποδείξετε ότι αν q είναι πρώτος, τότε το σύνολο Zq \ {0} µε πράξη τον πολλαπλα-
σιασµό είναι οµάδα. Να ϐρείτε τη τάξη του 1 και του q − 1.

Απόδειξη
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