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1. Na apodeÐxete èna (1) apì ta epìmena:
� (a)An I ⊂ P1∪P2∪ rP3 ìpou Pi ∈ SpecR, tìte up�rqei i ∈ {1, 2, 3} ètsi

¸ste I ⊂ Pi.
� (b) ⋂

P∈SpecR

P = {f ∈ R : fn = 0, gia n ∈ N}

2. 'Estw ìti R eÐnai topikìc daktÔlioc me monadikì mègisto ide¸dec m. 'Estw
ìti M eÐnai peperasmèna paragìmeno R-module kai ìti M/mM = 0. Na
apodeÐxete ìti M = 0. Sth sunèqeia na apodeÐxete ìti < f1, . . . , fl >= M an
kai mìno an < f1 +mM, . . . , fl +mM >= M/mM .

3. 'Estw ìti I = 〈x2, y2〉. Na fti�xete mÐa braqeÐa akrib  akoloujÐa 0→ K →
F → I → 0 ètsi wste F na eÐnai eleÔjero R-module.

4. 'Estw o daktÔlioc Z[x]. Na deÐxete ìti to ide¸dec I = 〈x2 − 25, x2 − 4x− 5〉
eÐnai pr¸to. Sth sunèqeia na breÐtai n ∈ Z ètsi ¸ste I+nZ na eÐnai mègisto.

5. Na apodeÐxete analutik� ìtiM⊗RR/I ∼= M/IM . Sth sunèqeia na apodeÐxete
ìti M/N ⊗R R/I ∼= M/(IM +N).
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