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1. 'Estw k �peiro s¸ma kai A = k[t, t2, t3].

– Na deÐxete ìti A ∼= k[x, y, z]/(x2 − y, z − x3).

– Na exhg sete giatÐ to ide¸dec (x2 − y, z − x3) eÐnai pr¸to.

– Na breÐte r ∈ Z≥0 kai x1, . . . , xr grammik� anex�rthta ètsi ¸ste A na eÐnai
akèraio uper�nw tou k[x1, . . . , xr] ìpwc sto L mma KanonikopoÐhshc thc
Noether.

– Na breÐte dim(A) kai dimAm ìpou m = (x, y, z).

– Na breÐte mÐa akoloujÐa P0 ⊂ · · · ⊂ Pdim(A) pr¸twn idewd¸n tou A.

– An l = dimAm na breÐte èna parametrikì ide¸dec q tou dimAm ètsi ¸ste
q = (f1, . . . , fl).

– Na breÐte èna polu¸numo q(x) ètsi ¸ste q(n) = dimk m
nAm/m

n+1Am gia
n ≫ 0 kai na parathr sete ìti ìntwc dim(Am) = deg q(x) + 1.

2. 'Estw (R,m) topikìc daktÔlioc thc Noether ètsi ¸ste dimR = 0 kai èstw ìti
R/m = k. An dimk m/m2 = 0 na deÐxete ìti R eÐnai s¸ma. An dimk m/m2 = 1
na deÐxete ìti m eÐnai kÔrio ide¸dec. Sth sunèqeia na deÐxete ìti k�je mh
mhdenikì gn sio ide¸dec eÐnai parametrikì kai kÔrio.

3. 'Estw k s¸ma, R = k[t]/(t2), S = k[t, x]/(t2, tx3 + tx2 − x2 − x). Na elègxete
an o daktÔlioc S eÐnai akèraioc uper�nw tou R kai na apodeÐxete ìti S ∼= R⊕R.
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