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1. An M eÐnai R-module orÐzoume Ass(M) := {P ∈ SpecR, R/P ↪→ M}. An
M = k[x, y]/(x2y, x3) na exet�sete an (x) kai (x, y) an koun sto Ass(M). Na
deÐxete ìti an

0→M ′ →M →M ′′ → 0

eÐnai braqeÐa akrib  akoloujÐa, tìte Ass(M ′) ⊂ Ass(M) ⊂ Ass(M ′)∪Ass(M ′′).

2. 'Estw ìti
0→M ′ →M →M ′′ → 0

eÐnai akrib c akoloujÐa. Na deixete ìti M eÐnai peperasmèna paragìmeno an
M ′ kai M ′′ eÐnai peperasmèna paragìmena.

3. 'Estw R = k[x], I = (x2), J = (x2+1). Na upologisete ta tanustika ginìmena
R/I ⊗k R/J kai R/I ⊗R R/J .

4. 'Estw o daktÔlioc Q[x, y]. Na apofasÐsete an ta parak�tw ide¸dh eÐnai a)
pr¸ta, b) mègista kai g) sth perÐptwsh pou eÐnai gn sia kai mh mègista, na
breÐte èna mègisto ide¸dec pou na ta perièqei: I1 = (x3+y2, y), I2 = (x3+y, x),
I3 = (x2 + y, x2 + y + 1, x− 1), I4 = (xy − y, y − 1), I5 = (x2 − 2, y).
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