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1. ΄Εστω I = (100) ιδεώδες του Z. Να βρεθούν όλα τα ιδεώδη J του Z έτσι ώστε
I ⊂ J . Να βρεθούν όλα τα ιδεώδη K του Z έτσι ώστε K ⊂ J .

2. ΄Εστω R αντιμεταθετικός δακτύλιος και I ιδεώδες του R. Να δείξετε ότι το
σύνολο Rad I = {r ∈ R : rnr ∈ I, για κάποιο nr ∈ N} είναι ιδεώδες του R και
ότι I ⊂ Rad I. Στον δακτύλιο Z να υπολογίσετε Rad (3), Rad (27), Rad (36).

3. Να βρεθούν όλα τα ιδεώδη του Z20.

4. Στο δακτύλιο R = Z[x] να δείξετε ότι (x2 + 3x + 1, x) είναι μη γνήσιο και
ισούται με R, ενώ (x2 + x+ 1, x2 + 3x+ 2) = (x+ 1).

5.
(1) Να υπολογίσετε όλους τους ομομορϕισμούς δακτυλίων από τον Z στον Z.
Για κάθε έναν από αυτούς να βρείτε και τον πυρήνα.

(2) ΄Εστω R = Z × Z, ο δακτύλιος με πρόσθεση και πολλαπλασιασμό ανά
συντεταγμένη. Να βρείτε όλους ομομορϕισμούς δακτυλίων από τον R
στον Z. Για κάθε έναν από αυτούς να βρείτε και τον πυρήνα.

6. Να βρείτε όλα τα αριστερά ιδεώδη τουM2×2(Z2).
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