
Γραμμικές στάσιμες διαδικασίες 
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κινούμενου μέσου MA(∞) 

[moving average process] 
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[autoregressive process] 
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Αυτοπαλινδρομούμενες διαδικασίες 

Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης p, AR(p)  
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     2 αυτοπαλινδρόμηση AR(∞) 



Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης 1, AR(1)  
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Αυτοσυσχέτιση?   (υποθέτουμε στασιμότητα) 
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Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης 2, AR(2)  
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Stationarity condition for AR(2)
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complex roots
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Συζυγείς μιγαδικές ρίζες σε AR(2) 

ορίζουν ψευδο-περιοδικότητα 

στην αυτοσυσχέτιση 



Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης 2, AR(2)  
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Για υστέρηση τ: 
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Αυτοσυσχέτιση 



Ρίζες του                                                 να είναι εκτός του μοναδιαίου κύκλου 

Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης p, AR(p)  
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Συνθήκες στασιμότητας για τους 

συντελεστές φ1, φ2, φ3, της 

διαδικασίας AR(3) 



Αυτοπαλινδρομούμενη διαδικασία τάξης p, AR(p)  
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μερική αυτοσυσχέτιση για υστέρηση (τάξη) k 

Επαναληπτικός αλγόριθμος των Durbin-Levinson 

οι συντελεστές του AR(p) 1 2, , , ,p p pp  

υπολογίζονται επαναληπτικά, όπου για κάθε τάξη k οι 

συντελεστές υπολογίζονται από τους συντελεστές τάξης k-1    
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Μερική αυτοσυσχέτιση 



Διαδικασίες κινούμενου μέσου 

Διαδικασία κινούμενου μέσου τάξης q, ΜΑ(q)  

Συνθήκη αντιστρεψιμότητας 
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Διαδικασία κινούμενου μέσου τάξης 1, MA(1)  

Μερική αυτοσυσχέτιση 
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- ϕττ του ΜΑ(1) φθίνει  

  όπως  ρτ  του AR(1) 

- ρτ του ΜΑ(1) φθίνει  

  όπως  ϕττ του AR(1) 

- … αλλά για MA(1),  

  ρτ και ϕττ είναι πάντα ≤0.5  



Διαδικασία κινούμενου μέσου τάξης 2, MA(2)  
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Αυτοσυσχέτιση 
Μερική αυτοσυσχέτιση 

, ...   πολύπλοκη έκφραση 

χαρακτηριστικό πολυώνυμο 

10 

Συνθήκες αντιστρεψιμότητας για 

τους συντελεστές θ1, θ2, καθώς 

και για τις αυτοσυσχετίσεις ρ1, ρ2, 

της διαδικασίας MA(2) 



Αυτοσυσχέτιση 

Μερική αυτοσυσχέτιση 
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- ϕττ του ΜΑ(2) φθίνει  

  όπως ρτ  του AR(2) 
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Η μερική αυτοσυσχέτιση φθίνει με μορφή που καθορίζεται  

από τις ρίζες του χαρακτηριστικού πολυωνύμου 
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1 2( ) 1 q

qB B B B        χαρακτηριστικό πολυώνυμο 

Οι εκφράσεις των ϕττ ως προς τους 

συντελεστές θ1, θ2, ..., θq  είναι πολύπλοκες 


