
Πρ. 17a
Αν f(x) ολοκληρώσιµη στο [a, b]

και F (x) συνεχής και F ′(x) = f(x) στο (a, b)

⇓
b∫

a

f(x) dx = F (b) − F (a)

Πρ. 17b Θεώρηµα Cauchy
Αν f(x) ολοκληρώσιµη στο [a, b]

και F (x) =

x∫

a

f(t) dt ∀x ∈ [a, b]

⇓
F (x) συνεχής στο [a, b]



Πρ. 17c
Αν f(x) ολοκληρώσιµη στο [a, b]

και f(x) συνεχής από αριστερά ή από δεξιά

στο x0 ∈ [a, b]

και F (x) =

x∫

a

f(t) dt ∀x ∈ [a, b]

⇓
F ′−(x0) = lim

ε→0
f(x0 + ε) ε > 0

ή F ′+(x0) = lim
ε→0

f(x0 − ε) στο [a, b]

Πρ. 17d

Θεµελιώδες Θεώρηµα Απειροστικού Λογισµού

Αν f(x) συνεχής στο [a, b] τότε

G(x)−G(a) =

x∫

a

f(t) dt

m
G′(x) = f(x) ∀x ∈ [a, b]



Πρ. 18
Αν f ′(x) και g′(x) ολοκληρώσιµες στο [a, b]

⇓
b∫

a

f(x) g′(x) dx+

b∫

a

f ′(x) g(x) dx = f(x) g(x)]ba

Πρ. 19
Αν f(x) συνεχής και g(x) διαφορίσιµη στο [a, b]

⇓

d

dx




g(x)∫

a

f(t) dt


 = f (g(x)) g′(x)

Πόρισµα

d

dx




g(x)∫

h(x)

f(t) dt


 = f (g(x)) g′(x)− f (h(x)) h′(x)


