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JEMA 1o(1+1 �ajm.)
a') Qrhsimopoi¸ntac ton eyilontikì orismì apodeÐxte ìti an lim

n→∞
x n = ` kai lim

n→∞
y n = m > 0

tìte limn→∞
xn

yn

=
`

m

�') ApodeÐxte ìti lim
x→0

x ·
[

1

x

]
= 1. ([a] = akèraio mèroc tou a ∈ R)

JEMA 2o (1.5 �ajm.) Up�rqei mìno mia �Ðza gia x ∈ [−1, 1] gia thn exÐswsh x4−6x2+20x+1 = 0

JEMA 3o (1.5 �ajm.) OrÐzetai h akoloujÐa xn me anadromikì trìpo

x1 = 1kai xn =
1

3 + xn

ApodeÐxte ìti sugklÐnei kai na �rejeÐ to ìrio thc.

JEMA 4o (1 +1 �ajm.)
a') Estw a1 > a2 > · · · > am > 0. ApodeÐxte ìti

lim
n→∞

n
√

an
1 + an

2 + · · · an
m = a1

�') Na melethjeÐ an oi parak�tw seirèc sugklÐnoun kai an h sÔgklish eÐnai apl  (kat' ekdoq n)
  apìluth

a)
∞∑

n=1

(−1)n

n tanh n
b)

∞∑
n=1

2n + 5n

3n + 7n

c)
∞∑

n=1

1

n (ln n)2 d)
∞∑

n=1

1

(1 + 2n2)
1/n

JEMA 5o (1.5 �ajm.) DÐnetai h sun�rthsh f(x) =
cos 5x

cos x
. Na upologisjeÐ h f (4)(0).

JEMA 6o (1.5 �ajm.) ApodeÐxte ìti

lim
x→0

ex − esin x

x− sin x
= 1 lim

x→0

(1 + x)c − 1

x
= c, (c > 0)

lim
x→0

x− sin 2x

x + sin 3x
= −1

4
lim

x→∞

(
x + ln 2

x− ln 2

)x

= 4

KALH EPITUQIA !
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