
ΛΟΓΙΣΜΟΣ Ι : ΑΣΚΗΣΗ 5

Ασκηση 1: Να ϐρεθούν τα σηµεία ασυνέχειας της συνάρτησης f(x) =
[x]

x
. Να υπολογισθεί

το όριο lim
x→−∞

f(x) .

Ασκηση 2: Αποδείξτε ότι υπάρχει κάποιο x ∈ (0, 1) που είναι λύση της εξίσωσης x2x = 1
Ασκηση 3: Αποδείξτε ότι για x > 0, arctan 1

2x2 = arctan x
x+1
− arctan x−1

x
για ότι για x < 0

arctan 1
2x2 = arctan x

x+1
− arctan x−1

x
+ π

( Σηµείωση: ∆είξτε ότι η παράγωγος του αριστερού µέρους της εξίσωσης είναι ίση µε την παράγωγο του δεξιού µέλους

και υπολογίστε τις τιµές και των δύο µερών για x→ ±∞. )
Ασκηση 4: Αν f(x) είναι µια συνεχής συνάρτηση και f(x) = 0 αν x ∈ Q, αποδείξτε ότι για

κάθε x ∈ R  f(x) = 0
Ασκηση 5: Αν f(x) συνεχής συνάρτηση ορισµένη στο [a, b] και a + b 6= 0 τότε υπάρχει

c ∈ [a, b] τέτοιο ώστε af(a) + bf(b) = (a+ b)f(c)
Ασκηση 6: ∆ίνεται η συνάρτηση

f(x) =

{
x2 Αν x ∈ Q
x3 Αν x 6∈ Q

Αποδείξτε ότι η συνάρτηση αυτή είναι συνεχής µόνο στα σηµεία x = 0, 1 και ότι
είναι παραγωγίσιµη µόνο στο σηµείο 0.
( Σηµείωση: Χρησιµοποιείστε για την απόδειξη τους ορισµούς Heine )
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