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Ασκηση 1: (α΄) Αποδείξτε ότι για µεγάλα x ισχύει xx > e2x

(ϐ΄) Αποδείξτε ότι για µεγάλα n ∈ N ισχύει (ln n)ln n > n2

(γ΄) Αποδείξτε ότι η ακολουθία xn =
n∑

k=0

1

(ln k)ln k

Ασκηση 2: Ορίζουµε την συνάρτηση f(x) = lim
n→∞

x
xn − n

xn + n
. Αποδείξτε ότι

f(x) =

{
x αν |x| < 1
−x αν |x| ≥ 1

Ασκηση 3: ∆ίνεται η ακολουθία που ορίζεται µε την αναδροµική σχέση

x1 = 2

xn+1 = 1 +
1

xn

Αποδείξτε ότι η σειρά συγκλίνει και να ϐρεθεί το όριό της.

Ασκηση 4: ∆ίνεται η ακολουθία που ορίζεται µε την αναδροµική σχέση

x1 = 3
xn+1 =

√
3xn − 2

Αποδείξτε ότι η σειρά συγκλίνει και να ϐρεθεί το όριό της.

Ασκηση 5: Να ϐρεθούν τα όρια των παρακάτω ακολουθιών για n→∞:

(i) n sin

(
1

n2

)
, (ii)

(2n)!

5n(n!)2
, (iii) n

√
(2n)!

5n(n!)2
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