
ΘΕΩΡΗΜΑΤΑ ΜΕΣΗΣ ΤΙΜΗΣ

Πρ. 20a
Αν f(x) ϕραγµένη στο [a, b] m ≤ f(x) ≤ M

και g(x) ολοκληρώσιµη µε σταθερό πρόσηµο

και f(x)g(x) ολοκληρώσιµη

⇓

∃µ ∈ [m, M ] Ã
b∫

a

f(x)g(x) dx = µ

b∫

a

g(x) dx

Πρ. 20b: Πρώτο Θεωρηµα Μέσης Τιµής
Αν f(x) συνεχής στο [a, b]

και g(x) ολοκληρώσιµη

µε σταθερό πρόσηµο

Ã f(x)g(x)

ολοκληρώσιµη

⇓

∃ ξ ∈ [a, b] Ã
b∫

a

f(x)g(x) dx = f(ξ)

b∫

a

g(x) dx

Πόρισµα
Αν f(x) συνεχής στο [a, b]

∃ ξ ∈ [a, b] Ã
b∫

a

f(x) dx = f(ξ) (b− a)



Πρ. 20c
Αν f(x) µονότονη και g(x) ολοκληρώσιµη µε

σταθερό πρόσηµο

⇓

∃ ξ ∈ [a, b] Ã
b∫

a

f(x)g(x) dx =

f(a)

ξ∫

a

g(x) dx + f(b)

b∫

ξ

g(x) dx

Πρ. 20c΄: ∆εύτερο Θεωρηµα Μέσης Τιµής
Αν f(x) µονότονη συνεχής και παραγωγήσιµη

και g(x) συνεχής

⇓

∃ ξ ∈ [a, b] Ã
b∫

a

f(x)g(x) dx =

f(a)

ξ∫

a

g(x) dx + f(b)

b∫

ξ

g(x) dx


